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ΕΞΕΤΑΖΟΜΕΝΟ ΜΑΘΗΜΑ 

ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ (ΑΛΓΕΒΡΑ)  

 

(Ενδεικτικές απαντήσεις) 

 

Θέμα Α : 

 

Α1 . Σχολικό βιβλίο σελίδα 65 

Α2 . Σχολικό βιβλίο σελίδα 87 

Α3. Σχολικό βιβλίο σελίδα 27  

Α4. α) Λάθος 

      β) Σωστό 

      γ) Σωστό 

      δ) Λάθος 

      ε) Σωστό 

 

Θέμα Β : 

 

Β1. Έχουμε  𝑓′(𝑥) =
1

3
3𝑥2 − 2𝑥 − 3 = 𝑥2 − 2𝑥 − 3 

 

B2. Θέτουμε 𝑓′(𝑥) = 0   ά𝜌𝛼  𝜒2 − 2𝜒 − 3 = 0,  επομένως έχουμε              

 

𝛥 = (−2)2 − 4 ⋅ 1 ∙ (−3) = 4 + 12 = 16 , 

 

 



άρα η εξίσωση έχει 2 άνισες ρίζες τις : 

 

𝜒1,2 =  
−(−2) ± √16

2
=  

2 ± 4

2
 

Άρα  χ1 = -1  και  χ2 = 3 

 

Συνεπώς είναι :  

 
 

–   –1  3  +  

 f΄  + 0 – 0 +  

f         

                                                               τ.μ.             τ.ε. 

  

Δηλαδή η f είναι : γνησίως αύξουσα στο (-οο,-1] και στο [3,+00) 

                              γνησίως φθίνουσα στο [-1,3] 

 

ενώ  παρουσιάζει τοπικό μέγιστο στο χ=-1  το  f(-1) = 8/3 

και                      τοπικό ελάχιστο στο χ =3 το f(3) = -8 

 

B3 . H εξίσωση εφαπτομένης της Cf στο Α(0,f(0)) είναι της μορφής  ψ = λχ+β, όπου               

λ = f΄(0)= -3 

 

Η ευθεία διέρχεται από το σημείο Α(0,f(0)) όπου  f(0) = 1 , επομένως με αντικατάσταση του 

χ με 0 και του ψ με 1 έχουμε : 

 

1=(-3)∙0 +β , άρα β = 1 

 

Τελικά η ζητούμενη ευθεία είναι η  ψ = -3χ+1 

 

Β4 . Έχουμε : 

 

lim
𝜒→−1

𝑓΄(𝑥)

𝑥+1
= lim

𝑥→−1

𝑥2−2𝑥−3

𝑥+1
= lim

𝑥→−1

(𝑥+1)(𝑥−3)

𝑥+1
= lim

𝑥→−1
(𝑥 − 3) = -1–3 = -4 



 

Θέμα Γ : 

 

Γ1 . Έχουμε :  

 

 
4+5+4+𝜅+0+3+7

7
= 4  ⟺  

23+𝜅

7
= 4  ⇔ 23 + 𝜅 = 28 ⇔ 𝜅 = 5 

  

Γ2 . Για  κ= 5 οι παρατηρήσεις σε αύξουσα σειρά είναι :  

 

0, 3 , 4, 4, 5, 5, 7  

 

Επειδή το πλήθος των παρατηρήσεων είναι περιττός αριθμός (ν=7), η διάμεσος είναι η 

μεσαία παρατήρηση , δηλαδή δ = 4. 

 

Γ3 . Έχουμε : 

 

𝑠2 =  
(4 − 4)2 + (5 − 4)2 + (4 − 4)2 + (5 − 4)2 + (0 − 4)2 + (3 − 4)2 + (7 − 4)2

7
=  

=  
02 + 12 + 02 + 12 + (−4)2 + (−1)2 + 32

7
=  

1 + 1 + 16 + 1 + 9

7
=  

28

7
= 4 

 

Γ4 . Είναι  : CV = 
𝑠

|𝑥|
100% =  

2

4
= 0,5 ή 50% 

 

Επειδή  CV > 10% το δείγμα δεν είναι ομοιογενές. 

 

Θέμα Δ :  

 

Δ1. Έχουμε ότι  Ε = χ∙ψ   άρα  χ∙ψ = 100, επομένως   𝜓 =  
100

𝜒
 

 

 

 

 



Είναι : Π = 2χ+2ψ , άρα με αντικατάσταση του ψ έχουμε : 

 

Π(χ) = 2𝜒 + 2 ∙
100

𝜒
= 2𝜒 +  

200

𝜒
  , χ > 0 

 

Δ2 . Είναι  𝛱′(𝜒) = (2𝜒)΄ + 200 ∙ (
1

𝜒
) ΄ =  2 +  

−200

𝜒2
=  

2𝜒2−200

𝜒2
 

 

Θέτουμε  Π΄(χ) = 0  κι έχουμε : 

 

2𝜒2 − 200

𝜒2
= 0 ⇔ 2𝜒2 − 200 = 0 ⇔ 2𝜒2 = 200 ⇔  𝜒2 = 100  

 

Άρα χ = 10 (δεκτή ) ή  χ = -10 (απορρίπτεται διότι χ >0) 

 

   
0 10 + 

Π΄ − + 

 

Π  
  

O.E. 

 

 

 

Συνεπώς η    Π  είναι γνησίως  φθίνουσα στο (0,10] και γνησίως αύξουσα στο [10,+οο) ενώ 

παρουσιάζει ολικό ελάχιστο για χ=10.  

 

Όμως για χ=10 είναι και ψ=10 , άρα όταν η περίμετρος γίνει ελάχιστη , το σχήμα γίνεται 

τετράγωνο. 

 

 

Δ3.   Για χ1,χ2 ∈ (0,10) με χ1< χ2  έχουμε  ότι η Π είναι γνησίως φθίνουσα άρα  

 

Π(χ1) > Π(χ2) . Επομένως είναι  : χ1-χ2 <0  και  Π(χ1) - Π(χ2) > 0 , άρα  Α < 0



 

5 
 

Δ4. Έχουμε : 

 

lim
𝜒→10

𝛱΄(𝜒)

√10𝜒 − 10
=  lim

𝜒→10

2(𝜒2 − 100)
𝜒2

√10𝜒 − 10
1

= lim
𝜒→10

2(𝜒2 − 100)

𝜒2(√10𝜒 − 10)
= 

 

=  lim
𝜒→10

2(𝜒−10)(𝜒+10)(√10𝜒+10)

𝜒2(√10𝜒−10)(√10𝜒+10)
=  lim

𝜒→10

2(𝜒−10)(𝜒+10)(√10𝜒+10)

𝜒2(√10𝜒
2

−102)
=   

 

= lim
𝜒→10

2(𝜒−10)(𝜒+10)(√10𝜒+10)

𝜒2(10𝜒−100)
=  lim

𝜒→10

2(𝜒−10)(𝜒+10)(√10𝜒+10)

10𝜒2(𝜒−10)
 = 

 

= lim
𝜒→10

2(𝜒+10)(√10𝜒+10)

10𝜒2 =  
2(10+10)(√100+10)

10∗102  = 
8

10
=

4
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